MAT7400 REPRESENTATIONS DES GROUPES Hiver 2021

Feuille d’Exercices 6

Sur les modules de Specht

Exercice 1. Soit A et u des partages de n. Montrer que la relation définie par

A<l ssi A4+ X <pp+--- 4 p; pour tout 2 € N
est un ordre partiel sur I’ensemble de partages de n. Identifier I’éléments minimaux et maximaux.
Exercice 2. Soit CST) ’ensemble de tableaux de Young a colonnes croissantes de forme A\ F n.

Montrer que la relation sur CST) définie par

. il existe i € [n] tel que
T<pL S ssi . . . . . . . .
posy(j) = posg(j) pour tout 1 < j < i et lignep (i) > ligneg(4).

est un ordre total. Identifier I’éléments minimaux et maximaux.
Exercice 3. Soit 11,15 € CST). Montrer que si 17 <pL 15, alors Ty AT} n’est pas admissible.

Exercice 4. Soit S,T € CST). Posons Py = ZaeR(T) o. Montrer que si Preg # 0, alors T'A S est
admissible.

Exercice 5. Soit T un tableau de Young, H un sous-groupe de C(T)), et t1, ta, . .., t,, des représentants
de C(T)/H. Montrer que

NT = (i sign(ti)ti> (Z SIgﬂ(h)h) .
i=1
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