MAT7431-30 GEOMETRIE ET COMBINATOIRE AUTOMNE 2017

Indice

Exercice 3.
Montrer qu’'un treillis est distributif ssi il ne contient pas de sous-treillis qui est isomorphe a

ou

L’idée générale de la démonstration est assez simple :

S1 T est un treillis qui possede trois éléments x,y,z € T tels que
zV(yAz)<(xVy A(zVz),

alors on considére le sous-treillis engendré par z, y, z, xV (yAz) et (xNVy)A(zVz),
et on montre qu’il possede un sous-treillis isomorphe a @ ou <} .

La difficulté de la démonstration réside dans 'organisation de I'argument.
Voici une fagon possible d’organiser ’argument.

a. Soit T un treillis qui possede trois éléments x,y, z € T tels que
r <z et zV(yANz)<(xVy A(xzVz).
Alors, T possede le sous-treillis suivant :

xVy

/

(zVy) Az
\ y
zV (yAz)

N

YNz

b. Supposer que 1" ne possede pas d’éléments x,y, z tels que
<z et zV(yAz)<(xVy AxzVz).
Soit z,y,z € T tels que x V (y A z) < (z Vy) A (zV 2).
Alors © £ z et x £ y, et T possede le sous-treillis :

(zVy)A(xVz)A(yV=2)

_— | T

(V(yAz) AV 2) (yV(@zAz)A(zV2) (zV(zAy) A (zVy)

— | -

(xAyY)V(eAz)V (YyA=z)
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